Véta 1 (Fourierova transformace na S(R?)). Necht f € S(R?), potom
L F(),FF) € SR,
2. FUF() = 1.
Na S(R?) i L(R?) plati

[ 70 = [Fthe. [ 170 = [ Fig

to dava moznost definovat vzorecek F~1(F(f)) = f pro funkce f € L' pro které
plati F(f) € L'.

Zde vyuzijeme nasledujici fakt: pokud pro f € L}, plati [ f¢ = 0, pro
véechny ¢ € S(RY) , potom f = 0.
Fourierova transformace na L?

Je zalozena na nasledujich faktech:

L. pro f € S(RY) plati [|fl|2 = [|[F(f)ll2 = [F (I,
2. prostor S(R?) je husty v L2,

Volme f € L2 Jeli {f,} € S(RY) a ||fn — f||2 — 0. Potom je posloupnost
{F(f.)} cauchyovskd v L2 Protoze je L? tplny, méa {F(f,)} limitu, kterou
oznacime F(f). Obdobné pro F~1.

Poznamky a priiklady. 1. pro f € L? plati

F(f)(€) = lim F(z)e—i2ma€

R—o00 U(O,R)
FHHE) = lim fla)emes
R—o00 U(O,R)
2. takto napriklad spocitime F(757)(§) = —im sgn(&)e2lel

Nakonec jsme si ukazali, jak za pomoci Fourierovy transformace fesit PDR
(na piikladu rovnice %{ —Af=0).



